Calculo I - Lista 3 (Gabarito)
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D(f)={zeR; z>2}
Im(f)={yeR; y>8}

D(f)y={xz€eR;, z<-1 ou z>0}
Im(f)={yeR; y=0 e z#2}

D(f)y={z€R; z>1}
Im(f)={yeR;] 0<y< -}

Seja [a,b] intervalo fechado domimio da fungdo f. Entao, f(a) < f(x) < f(b) para todo
x € [a,b], ie, f é limitada.
O intervalo precisa ser fechado pois, se f(z) = % definida no intervalo aberto (0,1), nao é

limitada.

fi(xz) < sup fi(x) para todo z € A
A

TE
fa(x) < sup fo(x) para todo z € A
z€A

Logo, fi(z)+ fa(z) < sup fi(x) + sup fa(x) para todo x € A e, portanto, sup(fi(z) + fa(z)) <
x€A €A z€A

sup f1(z) + sup fa(x)
z€A cA

fi(z) > in£1 fi(z) para todo x € A
TE
fa(x) > in£ fa(z) para todo x € A
re
Logo, fi(z) + fa(x) > injf4 fi(x) + inij f2(x) para todo = € A e, portanto, ing(fl(w) + fo(x)) >
xre Te e
inf inf
inf £(2) + inf, (2

Contradominio igual a R: f é par

Contradominio igual a R*: f é par e sobrejetora.

f é fmpar.

[:(=5,%) = R, f(z) = tan(x) é crescente, impar e bijetora.
f ¢ limitada e par.

f ¢ limitada e par.

O produto de duas fungoes pares é uma fungao par.
O produto de duas fungbes impares é uma fungao par.

O produto de uma func¢ao par por uma fungéao impar é uma funcao fmpar.

f,g fungdes pares. fog(—z) = f(g(=z)) = f(g(x)) = fog(x), ie, fog épar.

[y g funcdes fmpares. f o g(—z) = f(9(—2)) = f(—g(z)) = —f(9(z)) = fog(x), ie, fogé

impar.



f funcao par e g funcao impar.
fog(=z) = flg(—x)) = f(—g(z)) = f(g9(x)) = fog(x), ie, fog é par.
go f(—z) =g(f(—x)) = 9(f(z)) = go f(x), ie, fog épar.

8) Se f é estritamente crescente ou estritamente decrescente entdo f é injetora. Como f é sobre-
jetora entao f é bijetora e, portanto, invertivel.

A reciproca é falsa. Considere f: (0,2) — {1} — (0,2) — {1} definida por

r—1

.I‘Z

10) Ccos(z + ¢) = Ccoszcos¢p — Csinxsing = (C cos ¢) cosx + (—C'sin¢) sinx
Resolvendo A = Ccos¢ e B = —C'sin¢ obtemos C = VA2 + B2 e ¢ = arctan—%



