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12 lista de exercicios

1. Qual(is) das seguintes parametrizagoes é(sao) identificavel(is)?

indep. )
(a) X; "~ normal(ay +7,02),i=1,...,n.
0= (ay,...,a,,7,0°)T € ©®@ =R" xR x (0,00) e Py é a distribuicao de X =
(X1,..., X)".
(b) Como no item la, mas ar, ..., a, satisfazendo Y ; o; = 0.
indep.
(c) X P normal(c; + \j +7,0%),j=1,...,n,i=1,... k.

0= (ar,...,00,A1,..., A\, 7,0%) T €0 =RFXR"xRx(0,00) e Py éadistribuicao
de X = (Xl],jzl,,n,z:l,,k)T
(d)
T 0 o+ o2 o?
Xl,...,anrlgnormaIQ , 0 b ,
Bo Bro? 202 + o2
em que 0 = (By,B1,0%02%,02)" € © = R? x (0,00)3 ¢ Py é a distribuigdo de

X =(X],....x))7.

2. Sejam X7, ..., X, varidveis aleatdrias iid com distribuigdo geométrica, sendo que Py(x) =
f(z;0) =0(1 —0)"! In(x), 0 < < 1. Utilize a defini¢do para provar que > | X; é
uma estatistica suficiente para . Existe uma forma mais simples de obter esta prova?

Se sim, qual?

3. Pode ser provado que duas estatisticas T} e T, sao equivalentes se, e somente se,
T, = H(T)), em que H é uma fungao bijetora. Quais das seguintes estatisticas sao

equivalentes?

(a) [T, X: e S, log(X)), X; > 0.

(b) > Xi e > log(X;), X; > 0.

(0) (S0, X0 X, XA e (K30, (= X0) .

4. Prove que uma estatistica T'(X) é suficiente para 0 se, e somente se, a distribui¢ao

condicional de U (X) dada T'(X) nao depende de @ para qualquer estatistica U(X).



10.

11.

Considere 6 € (0,1) e

i 1 61 1 0
X, ..., X, i ultinomial (m, 3 + 7 1(1 —0), Z(l —0), Zl) .

Apresente uma estatistica suficiente para 6.

. X1,..., X, é uma amostra aleatdria de uma populagao com funcao densidade f(z;6) =

exp(0 — x)1(p,)(x). Prove que T(X) = min(Xy,...,X,,) é uma estatistica suficiente
para 6.

Sejam X indep. fi(+:0), em que f;(2;0) = exp(i0—x)lp,00)(x), i = 1,...,n. Represente

graficamente f;(x;0). Prove que min}_, (X;/i) é uma estatistica suficiente para 6.

. iid , .
Considere X1,..., X,, ~ normal(6, ab?), sendo que a > 0 é uma constante conhecida e

0 > 0. Apresente uma estatistica suficiente para 6.

. Considere X1,...,X, id uniforme(6y,05), em que 6; < 5. Apresente uma estatistica

suficiente para 6 = (6;,6,)".
Apresente uma estatistica suficiente para @ no exercicio 1d.

Considere X; ~ normal(w,' 3,0?) independentes, i = 1,...,n, em que w; é um vetor
p x 1 de constantes conhecidas e 3 é um vetor p x 1 de parametros, sendo que p > n.
Tomando 8 = (B7,0%)" € © = RP x (0,00) e Py como sendo a distribuicao de

X = (X1,...,X,)7, prove que este modelo nao é identificavel.



