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4a¯ lista de exerćıcios

1. Sejam X1, . . . ,Xn
iid∼ normalm(µ,Σ), sendo que

f(x;µ,Σ) = (2π)−m/2|Σ|−1/2 exp

{
−1

2
(x− µ)⊤Σ−1(x− µ)

}
IRm(x),

com µ ∈ Rm eΣ é uma matrizm×m simétrica definida positiva. Apresente estat́ısticas

conjuntamente suficientes para µ e Σ.

2. Sejam X1, . . . , Xn
iid∼ normal(µ, σ2). Apresente o EMV do q-ésimo quantil da distri-

buição, 0 < q < 1.

3. ConsidereX = (X1, . . . , Xn)
⊤ ∼ multinomialk(n,θ), em que θ = (θ1, . . . , θk)

⊤,
∑k

j=1 θj =

1 e 0 < θj < 1, j = 1, . . . , k, com n conhecido. Apresente o EMV de θ.

4. Uma amostra aleatória de n observações foi obtida de uma variável aleatória X com

distribuição exponencial(θ). As observações com valores maiores do que x0 não foram

registradas, x0 conhecido (ou seja, sabe-se apenas que X > x0). Na amostra existem

N0 valores maiores do que x0, 0 ≤ N0 ≤ n. Apresente o EMV de θ considerando

N0 < n. O que acontece quando N0 = n?

5. Deve ser estimada a esperança de uma variável aleatória com distribuição Poisson(θ).

Em uma amostra aleatória de tamanho n, dispomos do número de observações maiores

do que 0.

(a) Apresente um estimador de θ pelo método dos momentos.

(b) Apresente o EMV de θ.


